3amamm ca BeKTopuMa

npunpemuo Baadumup Lasmuh

1. Heka je K cpemumre tessumue nysxku CCyp tpoyrina AABC u meka je AK N
BC = {M}. Hahu omnoc CM : M B.

2. Heka cy K u L rmaure uBune AD, onnocuo mujaronasie AC mapaJsiesorpama
—_— — — —

ABCD, raxse na je AK : KD =1:3u AL : LC =1 :4. Jlokasatu ma cy Taudke

K, L u B xonuueapwue.

3. I'ycap je oreo crapy rapTy ocTpBa ca bmarom. Ha 0 cy yupranu ambGap,
OyHap, BeTpemayda u rpeben (koju cy Ha xaptu osnauenu ca A, B, V,G), u oxu
ce Hajlaze y TeMeHrMMa mapaJjenorpama. Ha mpaBoiamHMjcKOM myTy onm ambapa
no Gymapa yuptad je jabnan (J) tako ma je omsoc AJ : JB = 4 : 1. Ha
IpaBoOJMHM)CKOM yTy uaMely Berpemaue u rpebena yuprana je muma (L). Ha
NPABOJIMHU)CKOM MyTy OX rpebena mno OyHapa Hamasze ce 3akonano ouaro (X)
u xkpuma (K). Ha raptu ce amBap, 3axomano 6yaro u Juna Hajla3e Ha UCTOM
npaBoJMHUjCKOM myTy. Takohe Ha kapTu ce jabiaaH, KpUMa U JIUIA HAJA3E HA
MCTOM IIPABOJIMHU]CKOM IyTy. ¥ paraH je omHeo aMmbap, BeTpemadvy, jabiaH u
JIUIY, TAKO Aa Cy Ha OCTPBY OCTaJu caMo OyHap, Kpuma u rpeben. ['ycap je
mpPBO YyCTAHOBUO Oa je pacTojame on Oymapa mo kpume 25m. Hakom Tora je
ceo y kpumy. Tamo je cazmHao ma je pacrojawme mamehy rpebena u kpume 75m.
Konuko rycap tpeba na mpebe, kana uzabe u3 kpume, na 6u momao mo Omara?

4. Hera je ABCDEF xomsekcan mectoyrao xon kora je AB || DE. Heka cy
M, P, N u Q penom cpemumta crpanuna BC, CD, FF u FA, a K u L pexom
cpemumra nyxu MN m PQ. IHokasatu na ce tauke K m L mokisamajy ako u
camo ako je AB = DE.

5. Ha crpanunama BC, CA u AB tpoyrana AABC youene cy tauke A1,B; u Cq,
pemom. Heka je T Texumre tpoyria AABC, a Ty tesxkumre Tpoyraa AA; B1C.
Hoxrazatu na je T =T] ako m caMO ako je

ACl : ClB = BA1 : AlC = CBl : BlA

6. Hera je ABCD tpanes kon kora je AB || CD u P tauka Ha IPOLYKETKY
mujaronane AC rako na je C mamebhy A u P. Arxo cy X m Y cpenumrra 0OCHOBHUIA
AB u CD, a M u N upeceune tauke npasux PX u PY ca nyskuma BC u DA,
penom, nokazatu na je npaBa M N mapaJiesHa OCHOBUIIAMa TPAaIE3a.

7. IlorazaTu ma ce y KOOPAUHATHO] PABHU HE MOYKE HAIIPTATU KOHBEKCHU YE€TBOP-
oyrao, KOMe je jefHa AujaroHaJia ABa IIyTa Ay:Ka Ol Apyre, yrao mameby mujar-
oHaJsa My je 45°, a KoopaWHATE CBUX TeMEHa Cy Ieju OpOojeBu.



Pemema
AC + AC
—
1. Pewemwe 1: Taura K je cpemumre nysxku CCq, Te je AK = % Bexk-

TOpU AK u AM CY KOTmHeApHH, Tj. AK = MM u xaxo je Cy €1 cpemumire nysku
AB, Tj. AC1 = 1AB HpeTXO,ZIHa jemHarocT nobuja 06IUEK AAM = 1AC’ + 1AB
OJTHOCHO AM = 1 AC’ + 3 AB Kaxo cy rauke C, M u B wromuHeapuHe TO je
>+ =1 T >\: 3 na je AM = 2AC + LAB, ogmocro CM : MB=1:2.
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Pewewe 2: Hera je N tauka ma npasoj AC, raksa na je BN || CCi u Heka je

CK ND AC,
AMNBN ={D}. T j = — je ND = BD ==
" (D). Tana je 3o = pp» ma de "B T oN ™
je AC = CN. Hywxu BC u AD cy rtexumue ny:xu tpoyriaa AABN, na je M

TE;KUIITE TOI TPOYIJa, omakie ciaemu na je CM : MB =1:2.
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2. Pewewe I: O3Haq1/1Mo cad=ABub=AD. Tana j Je AK = % u AL = %AC =
L(@+b). Omarae je K KB = AB AK =d—Ybu KL = AL— AK = Y(@+b)— 16 =
%Ei— 2_0b' Kaxko je KB = 5KL nobujamo na cy rauxke K, L nu B xoianHeapHe.

Pewewe 2: VicTo ka0 y TIPpETXOTHOM HAUUHY TOOUjEMO AL = %(EL’—&— E) Kako je

a7 1», 7 1B o, 441 1, 4 .
AL = 5(a+b) = :AB+ :AK un ¢ + ¢ = 1 nobujamo na cy tauke B, L u K
KOJIMHEapHE.

K K
A B A B

Pewewe 3: Hy:xu KB u AC ce ceky u neka je KBNAC = {M}. Tanma umamo
camune tpoyraose AAKM ~ ACBM (<«AMK = <CMB — yHakpcHU yIJOBH,
JAKM = <MBC n <MAK = <MCB — yrioBu ca mapaJejHIM KpanuMa) ma

AM AK 1AD 1
=4 =—, na je MC = 4AM, a xako je LC = 4AL nobujamo

“YMc - cB T Ap T4 M°
na je M = L, omaocuo L € KB, tj. tauke K, L u B cy xonuHeapse.




3.

. R sy T Iy
4. Hexa je O npomssomna tauka. Tana je OK = £(OM+ON) = 3 (3(0OB+0C)+
— = 5

- 1A 3 AR AR A — 1
§(OE+OF)) = 1(OB+0C+OE+OF) n cmmuno OL = 3(OC+0OD+0OF+0A)
— — —_— — —_— — — —
na je OK = OL ako u camo ako je OB+OFE = OD+0A, 1j. OB—0OA=0D—-0F
— —
omnocuao AB = ED, mro je u TpebaJjio mMOKa3aTu.

5. Hera je ACy : C1B = k,BA; : A1C =1l u CBy; : BjA = m. Tana je
e T e e e

— _— = — —_— =
3Ty =TA,+TB,+TC, = (TA+AA)+(TB+BB,)+(TC+CCy) = (TA+TB+
— — k — 1 — m — k m E—g
TC)+(AA{+ BBy +CCy) = 0 + iy AB+ 5 BC+ 25 CA = (g - ;25 ) AB+

41 mt1 k1
1 m — . —_—

(l+_1 — m—+1) BC. Axo je T = T), u3 nuHeapHe He3aBUCHOCTU Bekropa AB u
—
BC' caemn kiﬂ — ﬁ :_z# — mlﬂ = 0, omaocuo k =1 = m. OOGpuyTO, aro je
k=l=m, cnemu TT; = 0 1j. T =1Tj.

L == L == - — L= L == - .
6. Osmaunmo ca d = AB, = BCud= AD. Tana je AC = a+¢, DC = —d+ad+-c,
— 1o — — 173 1/= R = .
AX = 5du AY = AD + 5DC = 5(d+c+d). W3 ycnosa 3amaTka uMaMo 1a je
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AP =p-AC =p-(@+ &), 3a p > 1. 3a trauky N koja npunana crpanunu AD
— — - . — — .
Basku AN =n-AD =n-d (roe je 0 <n < 1) u ciuuno BM =m - BC =m - ¢
—_—
(rme je 0 < m < 1), omakne nobujamo AM = d+m-¢ Ila 6u tauke N, Y u P
— — —
Ousie KonuHeapHe Mopa na Baxku ¢ - AN + (1 — ) - AP = AY | onakie HAJIA3UMO

2p —1 P . — — —
=5 HnN=5- 7. Cnuuno je 0-AX +(1—60)- AP = AM, omarie HaIa3uMo
p p =
2p—2 P :
= nm = . Karo je AB || DC u m = n n3 Tauecose Teopeme
2p—1 2p —1

nobujamo u na je AB || NM || DC.




7. Ilpernocrasumo na yerBopoyrao ABCD 3amoBosmaBa TpaskeHE yCIOBE U 14
—_— =

je AC =2BD. Tana je AC - BD = AC - BD cos45° = BD? - /2. Mebyrum, oBa

jemHakocT je memoryha, jep cy

AC-BD = (2¢—TarYe —Ya) - (Ta— b, ya — 1)
= (ze—0)(®a— ) + Ye — Ya)(Yd — Ub)

u BD? = (24 — x4)% + (ya — y»)? memn 6pojesu, BD? # 0, ma 6u nobunu xa je v/2
panuonagaH 6poj.
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